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a) Vi utfor variabelbyte y = sinx och far
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b) Vi inser att 22 —4 = (z — 2)(z +2) = 0 for + = —2 och for x = 2. Saledes, mellan —2 och
2 dr uttrycket under beloppstecknet negativt och vi maste dérfér splittra var integral i tva:
en fran 0 till 2 (dér uttrycket &r negativt) och en fran 2 till 4 dér uttrycket &r positivt (se
Figur 1 som visar bade 22 — 4 /r6tt firg/ och dess absolutbelopp /gron firg/). Utnyttjar vi
detta samt definition av absolutbeloppet far vi
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2. Den sokta arean ges av integralen
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dér eftersom integranden &r en rationell funktion skall vi anviinda var 4-stegs metod. Steg 1
(polynomdivision) behovs da ej medan Steg 2 (faktorisering av nédmnaren) ér redan utfort.
Vi gar alltsa direkt till partialbraksuppdelning (se tabell sid. 252) och finner litt att
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Konstanten A hittas da ldttast med hjélp av handpaliggning:
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Figure 1: Kurvan 22 — 4 och dess absolutbelopp

medan konstanterna B och C kan fas t.ex. genom att sla ihop HL till ett brak och jamfora
téljare pa VL och HL. Vi far saledes
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Notera hur man utriknar en primitiv till
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dér vi alltsa i den forsta integralen utnyttjar formeln
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dr generaliserad i punkten a (som #r > 0 enligt antagandet i uppgiften) sé att
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. a) Se boken, Sats 6.7 sid. 285.

b) Vi borjar med i) Om vi betecknar med F(t) en primitiv till integranden f(¢) = te! da far
vi enligt insittningsformeln att S(z) = F(2?) — F(1) varfor

S'(z) = F'(2%) - 22 = 2z f(2*) = 2z - 22 = 223"

Vi far naturligtvis samma sak om vi anviinder "superformeln" dvs. sambandet
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Dags for ii). Vi rdknar forst ut S(z) med hjilp av partiell integration:
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Vi kan nu ldtt derivera S(z):
S'(z) = 2ze” + 2% e 20 — 2xe®” = 2"

vilket stimmer 6verens med resultatet i i).



